Die beste eksamen voorberendmg
Kry 20x vraestelle, 20x Memos en
Videos waarin elke vraag stap-vir-stap

verduidelik word vir slegs R25pm

Vir meer inligting gaan na:
Pcl Mli'hu: co.za of
Whatsapp: 08l 697 6555

Lees asseblief die
inligting op die
volgende bladsy
aandagtig deur!



Jou Handleiding

Hierdie is jou “handleiding”, lees hom asseblief deeglik deur.

1.

Hierdie PDF bestaan uit 10 vraestelle en 10 memos.
Die vraestelle en memos is gerangskik as Vraestel 1/Memo1/ Vraestel 2/Memo 2 ens.
Voor elke vraestel is 'n blad wat aandui dat jy met 'n nuwe vraestel en memo begin.

Die voorblaaie, instruksies en formule bladsye is verwyder om papier te spaar. Direk na
hierdie bladsy is 'n enkele “instruksies” blad sowel as 'n “Formule blad”.

Moet asseblief nie onnodig print nie. Probeer hiermee werk sonder om te print, dit sal
ongelooflik wees vir die omgewing (en jou gatsak — ink en papier is duur).

Hierdie is vorige skool en departementele vraestelle wat verniet beskikbaar is op die
internet. Dit beteken dat daar foute is in die memos maar dat dit reg is in die video's.
Dit beteken ook jy kan hierdie pdf deel maar nie verkoop nie (jy het nie hierdie pdf by
ons gekoop nie — maar die video’s).

Jy gaan die meeste baat vind by hierdie program as jy die vraestelle uitwerk asof jy in
‘n eksamen sit (in die voorgeskrewe tyd en sonder hulp van jou handboek). Merk dit
dan met die memos en kyk laastens die video’s van die vrae wat jy nie verstaan nie.

Die Video’s is beskikbaar op ons webblad: PolyMathic waar jy die betaling gemaak het.
Gebruik die epos en Password wat jy gebruik het met “signup” om in te teken, gaan
dan na “dashboard” en laastens klik jy op die “course”.

Ek maak ook foute — daar is definitief foute wat deurglip. As jy dink iets is nie reg nie —
kontak my! Jy het my nommer. Of klik op “questions and answers” op die kursus en
laat weet my so.

10. Die belangrikste van alles kragtens jou subskripsie. Jy subskripsie hardloop van die dag

wat jy gekoop het, tot die dag wat jy hom self kanselleer. Aan die einde van die jaar
verwyder ek jou van die graad waarop jy tans is en plaas ek jou op die volgende graad.
As jy kies om nie die subskripsie te stop deur die loop van jou skoolloopbaan nie moet



jy steeds onthou om hom te stop aan die einde van Grl2 anders gaan jy verewig
aanhou betaal!

11. As enigiets nie werk soos dis moet nie (bv. 'n video wil nie speel nie) laat weet my op

WhatsApp of direk op die kursus. Moet asb. nie ‘'n Facebook comment gaan los iewers
nie — dis onmoontlik om by hulle almal uit te kom.

Instruksies en Inligting

wat voor op 'n Vraestel

verskyn.

Hierdie is min of meer hoe die instruksies vooraan elke vraestel lyk.

LEES DIE BLAD OP JOU AMPTELIKE VRAESTEL AANDAGTIG DEUR! Dit gaan waarskynlik effens verskil van die een.

Tyd: (dis hoe lank jy het om die vraestel te voltooi)

Punte: (uit hoeveel die vraestel tel)

©wNO U AW

Skryf jou naam en klas (bv. 11A) op die antwoordboek wat voorsien is.
Hierdie vraestel bestaan uit “x”

a.n

vrae. Beantwoord ALLE vrae in die antwoordboek behalwe Vraag “y” wat op
die grafiekpapier wat verskaf is beantwoord moet word. Vul jou naam in die aangeduide spasie bo-aan die
grafiekpapier in.

Begin elke vraag op ‘n nuwe bladsy

Nommer die antwoorde PRESIES soos in die vraestel

Los 'n lyn oop tussen opeenvolgende vrae.

‘n Nie-programmeerbare sakrekenaar mag gebruik word.

Jy mag toepaslike Wiskunde instrumente gebruik

Gebruik jou formuleblad!

Toon alle formules, vervangings en stappe

10 Rond alle antwoorde af tot “z” desimale plekke. (Gewoonlik 2 maar kan verskil).
11. Gee kort motiverings waar nodig
12. Skryf netjies en leesbaar



Formuleblad

Let asb op - hierdie is 'n Graad 12 Formule-
blad. Gebruik slegs die formules wat jy
nodig het vir die Graad waarin jy tans is.
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Graad 11 Wiskunde Vraestel - Algebra
Totaal: 100
Tyd: 2ure

Vraag 1 - [40 Punte]

L.1. Los op vir x
1.1.1 x(3x—4) =5 +
112, (x-3D2-x)<0 3
X
1.1.3. 57 V% =0 2
x—7
3 _7
1.14. (x* + 4) (3x 't 5) =0 4
3x-1
1.1.5. 32 (g) =243 sonder die gebruik van 'n sakrekenaar >
1.1.6. 4nx2—5=0 4 (22
1.2. Losopvirxeny
x?—2yx+2x =y* en A =227 (7
X . X ¥y _ 3
3. Losopvir jras*#*0 en y#0: T+ =17 (6)
14, Gegee @ V7—x = x+5 |Losopvirx

(5)



Vraag 2 [11 Punte]

m(x? +x-1)

2.1, Gegee' 3 —x X (x F+ 3)
2.L1. - Bewys dat die diskriminant van die vergelyking die volgende is:
A=5m?—-2m+09, 4
2.1.2. Bewys dat die wortels van die vergelyking altyd Reeel en
ongelyk sal wees (vir alle waardes van m). 5 (3)
2 - -
2.2. As 3 een van die wortels is, van:
x(3x— k) =10
Bepaal die waarde van k (2)

Vraag 3 [16 Punte]

Sakrekenaars mag nie gebruik word in hierdie vraag nie!

3.1. Vereenvoudig so ver as moontlik
1y 1
3.1.1. 3x” (x 2—2\/26—) 2
4—(2-345)
3.1.2. ——__"—2 Los jou antwoord in die vorm:a + b.+c
v5+1
waar “PEQ enc€N 4
3.1.3. VY16 x V4 2
3 2
3.1.4. x’ 2 (10
3.2 Faktoriseer volledig
3.2.1. 32x _ 32x -3 3
A 5
3.2.2. 12x° + x° — 6x 3 (6)



Vraag 4 [11 Punte]

4.1. Bereken die waard van x in die volgende kwadratiese reeks:

3:x:3x—-8;4x+1 (4)
4.2, Gegee 2;—4:-12;-22;..
4.2.1. Bepaal die n-de term van die reeks 4
4.2.2. Bepaal vervolgens die n-de term van die volgende reeks:

@ x(2); DX (4); () x(-12); (-7 x (-2 .. 3 (7

Vraag 5 [11 Punte]
4
3. Gegee fO=-—---3
5.1 Benoem die grafiek (1)
52. Skets die grafiek van f. (5)
3x+10

5.3 Wys dat: fO) = == (3)
5.4. Wat is die vergelyking van die simmetrie as van 9» as

gx)=fx) (x<-2) (1)
5.5. Wat is die vergelyking van die vertikale asimtoot van h, as:

h(x) = f(x —3) (D



Vraag 6 [11 Punte]

Maak gebruik van onderstaande skets.

6.1. Op die gegewe grafiek (volgende bladsy) skets:
6.1.1. 'n Akurate grafiek van x=y (maak gebruik van jou gradeboog 2
6.1.2. Die refleksie van f in die lyn y = x 2 9
6.2. Gegee: g(x) = ~3x% +2
6.2.1. Bereken die gemiddelde gradient tussen:
x =—4 and x = 5. 3
6.2.2. Bepaal die vergelyking van die refleksie van g
in die lyn: y = x. 4 (7
6.1.1en 6.1.2
¥
A
f
o > x

(1;0)




Graad 11 Wiskunde
Junie eksamen - Memo

Totaal: 100

Tyd: 2ure
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Tyd: 2ure

Graad 11 Wiskunde Vraestel Formules
Junie Eksamen - Algebra .y =

e T ettt A= P(1 )
Totaal: 120 X = (1+ in)
y=mx+c m= f
Vraag 1 2~ %3
1. Los op vir x, korrek tot twee desimale plekke, waar van toepassing:
1.1 8+ x(x—3)=2(x+4)
12 —-22-3
2—x x“—4
1.3 4%-2 = /8
14 x(x—4)<3(x-—4)
1.5 X+Vx—2=2
1.6 3*=32*423
Vraag 2

2.1 Los gelyktydig op vir x en y:
x2+2xy=3y?—7 en3x—y=1
2.2 As2’nwortel van die volgende vergelyking is: 7x2 — 2k — 1)x + k + 9 = 0,
2.2.1 Vind die waarde van k.
2.2.2 Wys dat die produk van die 2 wortels 'n benadering is van .
2.3 Bepaal die waarde(s) van p as x2 + 2px + 5p + 6 'n perfekte vierkant is.

Vraag 3

Vereenvoudig sonder om 'n sakrekenaar te gebruik:
3. 271_ 2n+2

3.1 per
6n+2X10n—2
3.2 4Nnx15n-2
412 — 27
3.3 —5
34 ab~1-pa1

(ab)~*

A=P1+0)"

(3)

(5)

(3)

(4)

(4)

(4)
[23]

(7)

(3)
(4)

(3)
[17]

(4)

(4)

(3)

(3)[14]



Vraa

4.1 Sara belé R6000 in 'n spaarrekening, vir 5 jaar. As die rentekoers 7,3% is per jaar, jaarliks
saamgestel, vir die eerste 3 jaar en dan vermeerder na 8,2% per jaar, jaarliks saamgestel
vir die volgende 2 jaar:

4.1.1 Wat sal die waarde van haar belegging na 3 jaar wees? (2)
4.1.2 Wat s die totale rente wat sy verdien na die 5 jaar? (4)

4.2 Erin deponeer geld vir haar vakansie in 'n spaarrekening. Dit vat sewe jaar vir haar
belegging om te verdubbel in waarde op 'n “reguit-lyn-basis”, wat is die rentekoers per
jaar? (3)

4.3 R12 000 word in 'n rekening gedeponeer en 3 jaar later word 'n verdere R5 000
gedeponeer. R2 400 word onttrek 5 jaar na die rekening oopgemaak is.

As die rentekoers 12,5% p.j is, jaarliks saamgestel. Hoeveel geld sal in die rekening wees
na 8 jaar? (5)
[14]
Vraag 5

Gegee, diereeks: 1;x;6;y;15..

Die som van die eerste 4 terme is 20 en die 2de verskille is gelyk.

51

5.2

5.3

54

Skryf twee vergelykings neer en los hulle gelyktydig op om te wys dat
x =3eny =10. (5)

Vind die formule vir die n-de term T},. (4)

Bewys gevolglik dat die som van enige twee opeenvolgende terme in die reeks 'n
perfekte vierkant is. (4)

Watter term in die reeks is gelyk aan 120? (3)
[16]



Vraag 6

Die skets toon f(x) = ax? + bx + ¢, met draaipunt B(-1.8)
B(-1,;8) . Dit sny die x-as by A en D en die y-as by C.

g(x) =mx + 6is’nlyn deur Aand C. PQRis'n P &
Vertikale lyn, soos getoon.

6.1  Vind die vergelyking van f(x) en bewys

Gevolglikdat: a =—-2; b =—4; c = 6. Q
Toon alle berekeninge . (4) A . 5
6.2  Vind die lengte van AD. (4) &
6.3 Vind die waarde van m. (2)
6.4 Vin die waarde(s) van x waar
fG0) < g(x) (2) ’
6.5 As OR 2 eenhede is, vind die lengte van PQ. (3)
6.6  Vir watter waarde(s) van xis: f(x).g(x) <0 (2)
[17]
Vraaq 7—HIERDIE IS’'N BONUS VRAAG, VIDEO’S IS NIE BESKIKBAAR NIE.
7.1  Skets die grafiek van f(x) = ﬁ + 2, entoon:
7.1.1 Die vergelykings van die asimptote. (2)
7.1.2 Die koordinate van alle snypunte met die asse. (2)
7.1.3 Vergelykings van enige simmetrie lyne. (2)
7.2 Sien die volgende funksie f(x) = —2* + 4.
7.2.1 Bepaal die x en y-afsnitte. (2)
7.2.2  Skryf die vergelykings van alle asimptote neer. (1)
7.2.3 Wat is die waardeversameling van f. (1)
7.2.4 Bepaal die vergelyking van g(x) as g die refleksie van f
in die x-as is. (2)
7.2.5 Teken die grafiek van f(x) en g(x) op dieselfde assestelsel, toon alle
afsnitte en asimptote. (4)
7.2.6 Bereken (korrek tot een desimale plek) die waarde van x, as x < 2,
So, dat die afstand tussen f(x) en g(x) gelyk is aan 3 eenhede. (3)
[19]

TOTAAL 101 + (19)




Graad 11 Wiskunde

Junie eksamen - Memo

1.1 8+x?—3x=2x+8 21 y=3x-1v
x?—5x=0v x?2+2x(3x—1)=3Bx—-1)2-7v
x(x —5) =0V x2+6x2—2x=27x*—-18x+3 -7
Zx=0o0f x=5v 0=20x%2—16x —4v
0=>5x2—4x—1v
12 %—%:3 OT(SHDOC_D/
—(x+2)—(x—1) =32 —4)V sx=-2 of 1V
0=3x2+2x— 11V y=-12 of 2v
x = 224D W“:(”(‘“)/ 221 x=2:
— 161 of —2.28vY 7(4) = 2k—1) +k+9=0v
28—4k+2+k+9=0
13 22—t = 3/2y —3k = -39V
3 ~k =13V
2x—4=5~/
4x—8=3 2.2.2 k =13:
fx=2 7x% = 25x +22 = 0¥
(7x —11)(x — 2) = 0V
14  x%2—4x <3x—12 x==of 2 ¥
x2—7x+12<0Y Uoo_22_
(x=3)(x—4) <0V 7 7
TS ,
L3<x <4vY 2.3 (22_p) =5p+6v
p?—5p—6=0v
15 Vx—2=2—xv p-6)p+1)=0
X —2=4—4x + x? ~p=6of -1V
x> —=5x+6=0v
x—2)(x—3)=0 31 2"(3-4) ,
x=2, x#3 VY 2272 )
:—1+Z\/
1.6 laatk = 3% = —4v
k =%+8‘/ Nn+2 on+2 gn—-2 oynN-2
k2 —8k—9=0 32 2 ;isnii =
(k—9)(k+1)=0‘/ :52>n+.-2—n-.l—32.2n+2+n—2—2n.50,/
k=9; k=-1 = 34,20 50v
3x=9; 3%% -1V =81v
ox =2V
4%x2+/3—-3v/3
33 BEOEE,
53 _ sy

V3



3.4 (g - 9) X abv’

a
= (555) xabv
— aZ _ bZ/

4.1.1 A =6000(1+ 0,073)3 = R7412,26vY

41.2 A=6000(1+0,073)3(1 + 0,082)%vV

= R8677,71v
Rente =R2677,71v

4.2 2x =x(1+ 70)Y
2=1+7iv
koers = 14,29%Y

43 A=
12000(1,125)8 + 5000(1,125)°
—2400(1,125)3

= R36 382,39V VY VY

5.1 1 X 6 Y 15
x-1 6-x y-6 15-y
7-2x  x+y-12 4

Vergelyking 1: 1+x+6+y =20

L x+y=13v
Vergelyking2: 7—-2x=x+y—12
2 3x+y=197
Trek af: 2x =6V
~x =3, y=10v

T;: a+b+c=1
-'-b+c=%........i\/

T,=4a+2b+c=3
22b+c=1.....0v

b=l; c=0
2

5.3

5.4

6.1

6.2

6.3

6.4

6.5

6.6

“Ty==n?+-nv

2 2
[
1 5,1 1 5, 1 v
12,1 1.2 1.1 1y
Snttontont+n+o+on+;

=n’4+2n+1v
= (n+1)?> Volkome vierkant ¥

“n? 420 =120v

n? +n—240 = 0V
(n—15)(n+16) =0
~n=15 (n# —-16)Y

f(x) =a(x+1)?+8v
(0:6): 6=a(1)+8
wa=—-2v
ny=-2(x+1)2+8
=-2(x*>+2x+1)+8Y
=-2x>—4x+6
sa=-2; b=—-4; c=6Y

0=-2x2—4x+6vV
0=x%2+2x-3
0=x+3)x—-1)
~x =-3 of 1v
~ AD = 4eenhede

A(-3;0) «m=2vY
x< =3 x>0V

f(=2) = —-2(-2)2—4(-2)+ 6 =6Y
g(=2)=2(-2)+6=2v

~ PQ = 4 eenhede

x> 1vv



7.1

y=2

x=1

) y=-x+3

Asimtote, afsnitte, simmetrie (5)

721 0=-2+4
2" =4 x=2
x - afsnit: (2;0) v

y=-2+4
y=-1=4=3
y - afsnit: (0;3) v/

722 y=4v

723 y>4v

724 g(x) =2 —4vv

7.2.5

”\

0:3)

0;-3)

vvvv

&
N4

(2;0)

726 f(x)—gx)=3
2% 44— (2¥—4) =3V
n5=2.2%
W 2% =25V
~x =13 (deur te raai)
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Totaal: 100
Tyd: 2ure
Algebra Vraestel

Grll Wiskunde
VRAAG 1 [19]

1.1  Losopvir x

111 x?-2x=15 (3)
112 4x?—x-5<0 (3)
113 V2x—1+ 2=x (5)
2
114 2x3—8=0 3
12 Asax?+ bx+c=0 en a+ b+ c =0, bereken EEN numeriese waarde van x. (5)
VRAAG 2 [15]

2.1 Los x en y gelyktydig op

3y+x =2

y i+ x=xy+y (6)
2.2  Bewys dat

Vbva—b.\bva+ b=bva—1. (4)

23  As3?= 21ben7¢ = 21b, toon aan dat

ac

b= —
a+cC

waar a+c # 0. (5)

b.o.



WISKUNDE 4
Vraestel 1 Graad 11

VRAAG 3 [18]
3.1 Gegeediery -3;1;5;....

3.1.1 Skryf die 5% term in die ry neer. (1)

3.1.2 Bepaal die algemene term van die ry. (2)

3.1.3 Toon aan dat 394 NIE 'n term in die ry is NIE. (3)
3.2  Diekwadratiesery 0;5;12 ;... het’n algemene term van, T,, = n? + 2n + c.

3.21 Toonaandat c=-3. (2)

3.2.2 Bereken die 109¢ term in die ry. (2)

3.2.3 Bepaal watter term in die ry het 'n waarde wat groter as 360 is. 4
3.3 Die tabel hieronder verteenwoordig die totale aantal kere wat 'n handdruk tussen mense

uitgeruil word.

Elke persoon skud die hand van 'n ander persoon slegs een keer.

Aantal mense 2 3 5 100
Aantal handdrukke 1 3 a b

3.3.1 Bepaal die waarde van a. (1)

3.3.2 Bepaal die waarde van b. (3)
VRAAG 4 [6]
Gegee: k=2+ i

4

4.1  Virwatter waarde(s) van x is k reél? (2)
4.2  Bepaal die minimum waarde van k. 1)
43  Asx=3, berekeng(k) asg(@)=a?— 1. (3)

b.o.




WISKUNDE 5
Vraestel 1 Graad 11

VRAAG 5 [12]
Gegee: h(x)=3*-1
5.1  Bepaal die x en y-afsnitte van h. (3)
5.2  Teken die grafiek van h op die ANTWOORDBLAD wat op bladsy 7 voorsien is. Dui

die snypunte met die asse duidelik aan asook die asimptote van die grafiek. 3
5.3  Gee die waardeversameling van h. @
54  Gegee: p(x) =h(x+2)

5.4.1 Bereken die x —afsnit van p. @

5.4.2 Vir watter waarde(s) van x is p(x) > 2. 1)
5.5  Bepaal die x —koordinaat van punt J op h as

3h(x) = 726. 3)
VRAAG 6 [10]
Gegee die funksie f(x) = = -2.

x—1

6.1  Gee die vergelykings van die asimptote van f. (2)
6.2  Bereken die x en y —afsnitte van die grafiek. (3)
6.3  Teken die grafiek van f op die diagramvel wat voorsien is op bladsy 7.

Dui die asimptote en die afsnitte met die asse duidelik aan. (3)
6.4  Beskryf in woorde, die transformasie vanf nag as g(x) = = —2.

x+1 )

b.o.




WISKUNDE
Vraestel 1

Graad 11

VRAAG 7

Die grafiek van k(x) = 2x% + 8x + 3 en p(x) = 2x — 4 word in die onderstaande skets
aangetoon.

[20]

A

7.1

7.2

Bepaal
7.1.1 die kodrdinate van punt D, die draaipunt van k.

7.1.2 vir watter waardes van x is k(x) = 3.

7.1.3 die minimum lengte van LM, waar LM parallel is aan die y-as, met punt L op k

en M op p onderskeidelik.
7.1.4 die gemiddelde gradiént tussen k (-2) en k (3).

7.1.5 die waarde van t sodat die reguitlyn, y = 2x + t, die grafiek van
k(x) = 2x* + 8x + 3 slegs EEN maal raak.

In 'n kwadratiese funksie f is f (1 %) =0, f(—4)=0en f(1)=-5.
Teken ’n sketsgrafiek van fin jou ANTWOORDBOEK.

EINDE

TOTAAL:

v
>

(3)
(@)

(4)
3)

()

(3)
100




WISKUNDE
Vraestel 1 Graad 11

ANTWOORDBLAD

Skeur af en plaas binne-in jou ANTWOORDBOEK.

Naam: Graad: 11

VRAAG 5.2

A

VRAAG 6.3

A




Memo

VRAAG 1 PUNTE: 19
x?—2x=15
111 x2—-2x—-15=0 v/ std. vorm
o (x-5)(x+3)=0 v korrekte faktore
x=50fx=-3 v beide oplossings
(©)
4x2—x—-5<0
(4x-5)x+1)<0 v’ faktore
1.1.2 t oo+
-1 1%
v kritiese waardes
—1<x<1} .
S v korrekte ongelykheid
(©)
V2x —1+ 2=x
(W2x —1)% = (x — 2)? v kwadreer albei kante
2x—1=x*— 4x +4
1.1.3 0= x2—6x+5 v’ std. vorm
0= (x _ 5)(36 _ 1) v’ faktore _
x=50fx =1 v altwee oplossings
Toets: x = 5 alleen v aanvaar x = 5
©)
2
2x3-8=0
2x3 =8 2
x32 v x3=4
x3=4
23 3 v verhef altwee kante tot mag =
(x3)2 =+ (4)2 2
x= +23 OF
1.1.4 x=1*8 vx=423 OFx = 48

OF

v x§ =4
v" verhef altwee kante tot mag 3

v x=423 OF x = 18
(3)




WISKUNDE

Qy-Dy-1=0

“Lory=1
y=5 ofy=

x=2 of x=-1
2

v  beide y waardes

v’ beide x waardes

MEMORANDUM (Vraestel 1) GRAAD 11
a+b+c=0
b= —-a-c Vb= —a-c
ax?+ bx+c=0
_ —b Vb2 — 4ac
= 2a
—(—q — —a — )2 —
= (a-a) 4 */2( @ —c)” — dac v" vervang in korrekte formule
a
_a+tc ++Va? + 2ac + c2 — 4ac
B 2a
1.2
_a+c +va?—2ac+ c? v" vereenvoudig na
- 2a va? — 2ac + c?
a+c t(a—c)?
- 2a v (a—c)?
_atct(a—o)
B 2a c
~x=1ofx=— vx=1
a (5)
VRAAG 2 PUNTE: 15
3y+x=2.ciceee.. (1)
Y2+ x= xy+ Yo, (2)
Vanaf (1) x=2-3y vx=2-3y
Verv.x =2 —3yin (2)
y2+ 2-3y)=y2-3y)+y v Verv. x = 2 — 3y in........ (2)
y2+ 2-3y=2y—-3y*+ y
2.1 4y2 — 6y+2=0 v/ std. vorm
[+ 2] 2y —=3y+1=0
v faktoriseer

(6)




MEMORANDUM

WISKUNDE

(Vraestel 1) GRAAD 11

LK:vVbva—b .\/bva+b
= [(va—b)(bva-b)

< (bva~b)(bva-»)

= +vb2%a — b?
2.2 v  vereenvoudig vb%a — b2
= ./ 2 —
b*(a—1) v faktoriseer
v'b
:b\/a_].:R.H.S (4)
3¢ =21b
(3% = (21b)¢ v’ verhef tot ¢ aan beide kante
3ac — (3b % 7b)c v (3b X 7b)c
2.3 3ac = 3bc x 3ab v aflei dat 7¢ = 3¢
3ac¢ — 3bc+ab
ac = bc + ab v gelykstel van eksponente
ac = b(c + a) v faktoriseer
— ()
a+c
VRAAG 3 PUNTE: 18
311 13 v’ antwoord
1)
T,=an+b
—3=4(1)+b
3.1.2 7=} vb=—7
T,=4n-17 v" antwoord
ENIGE ander aanvaarbare metode (2)
394 =4n-7 v vergelyking
401 =4n
3.1.3 100,25 =n v 100,25 =n
Aangesienn & N, is 394 NIE 'nterm NIE v enige aanvaarbare
verduideliking
©)




MEMORANDUM

WISKUNDE

(Vraestel 1) GRAAD 11

T,=n*+ 2n+c
0=_1 )2 +2(1) +c v korrek vervang
0=3+ v vereenvoudig
—3=c
321 OF OF
Tiza+b+c v Korr. vervang.
0=1+2+¢ v vereenvoudig
0=3+c
_3=¢ (2)
T,=n*+ 2n+c
3.2.2 Tyo = (10)%2 + 2(10) -3 v korrek vervang
=117 v’ antwoord
)
n?+2n—-3> 360
n?+2n—-363>0 vn?+2n-363>0
_ (=2)+y22-4(1)(-363)
3.2.3 - 2(1) v’ korrek vervang in korrekte.
formule
n = —20,08 of n = 18,08
v beide kritiese waardes
~n=19
T,o > 360 v n=19
(4)
= v
331 a=10 antwoord
1)
b=99+98+97+9% ........ +50 +.......... +3+2+1 vry
(99 + 1) =100
332 (98 +2) = 100
= b =(100) x 49 + 50 v (100) x 49
b = 4950 v" antwoord
3)




WISKUNDE

MEMORANDUM (Vraestel 1) GRAAD 11
VRAAG 4 PUNTE: 6
' x =2 v" antwoord
)
4.2 2 v antwoord
)
k=242
= 1 Z 1
4.3 =(2%) —
gk = (2 4) 1 v vervanging
= 42 OF £ OF 4,06
16 16
v’ antwoord
3
VRAAG 5 PUNTE: 12
vir x- afsnit, maak y =0
3% - 1=0
3*=1
3¥ = 30 v1= 30
51 X = O v X = O
vir y- afsnit, maak x =0
y=3°-1
y=0 vy=0
©)




WISKUNDE

MEMORANDUM (Vraestel 1) GRAAD 11
yt
v' vorm
5.2. ) e v’ gaan deur die oorsprong
_____________________ v asimptoot by y = -1
T (3)
v
' OF y> -1 v antwoord
)
54.1 x=-2 v antwoord
1)
5.4.2 x>—1 v antwoord
)
3h(x) = 726
h(x) = 242 v 242
5.5 3%-1 =242
3% =243
3% = 35 v 35
x=75 v’ antwoord
3)




WISKUNDE

MEMORANDUM (Vraestel 1) GRAAD 11
VRAAG 6 PUNTE: 10
x=1 vx=1
(2)
Vir x-afsnit, maak y = 0
3 v y=
0=———2 y=0
x—1
3
2=—
X:l
6.2 X=2; v x=2%
Viry -afsnit, maak x=0
3
y=55"2
y= - \/y = —§5
®3)
A y |
|
|
l v’ vorm
|
i v’ x en y-afsnit
|
' v/ asimptote
6.3 « >t
___________ '_2_.___i____________
|
|
-5 :
i 3
v refleksie
6.4 Refleksie om die y-as. v y-as
)




WISKUNDE

MEMORANDUM (Vraestel 1) GRAAD 11
VRAAG 7 PUNTE: 20
_—b
"~ 2a
_-(® v korrekte vervanging in korrekte
2(2) formule
711 =-2 v’ x-kodrdinaat = -2
v’ y-kobrdinaat. = - 5
D(-2;-5) (as nie in kodrdinaat vorm
2
slegs) 3
©)
x=>0o0of x<—-4 Vx>0
7.1.2 Vs -4 .
( verkeerde notasie slegs) 3
)
LM =k(x) — p(x)
=2x>+8x+3—(2x—4)
=2x*+6x+7 v vereenvoudig
_ 4ac — b? v’ formule
MlnLM = T
4(2)(7) — 62 v’ korrekte vervanging in korrekte
O formule
— 9!
-2 v antwoord
OF OF
7.1.3 LM = k(x) — p(x)
=2x2+8x+3—-(2x—4)
=2x*+6x+7
) v vereenvoudig
X = %
_- v korrekte vervanging in korrekte
2(2) formule
3
2 v/ vervang x in vergelyking
Min v = 2(- %)2 +6 (—%) +7 v antwoord
= 2% 4

10




MEMORANDUM

WISKUNDE

(Vraestel 1) GRAAD 11
k(—2) — k(3)
Gem.grad = — -3
v -5
14  —5-45 v 45
- -2-3
v’ antwoord
=10 ©)
2x2+8x+3=2x+t
2x2+6x+3—-t=0 v’ std. vorm
A= b?— 4ac
=(6)2—-4(12)(3-1) v  kor. vervanging in formule
=39—-24+8t
7.15 =12+ 8t v/ waarde van A
Vir = wortels, A= 0
12+8t=0 v A=0
8t =—-12
t= _1% of _S of -15 v’ antwoord
®)
A
A '
\ v'vorm
7.2 ?L
/
/ v’ x-afsnitte
/ v’ draaipunt in 3 kwadrant
Lo (©)

11
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Grl1ll Wiskunde - Algebra
Totaal: 100
Tyd: 2ure

VRAAG 1
1.1 Dievergelyking: (x —2)(3x +4) =k
Losopvirxas k=0

1.2 Los op vir x:

121 V2—x=x+4
122 2x(x — 3) = 1 (korrek tot een desimale plek)

1.2.3 x> +4x+3
x—1

1.3  Losopvirx:

2x% — 3x = 8 (deur die voltooiing van die vierkant)

VRAAG 2
2.1  Vereenvoudig:
3.3% — 4.3%%2

3x — 3X+1

2.2 Vereenvoudig SONDER die gebruik van 'n sakrekenaar:

2.2.1 \5 N 10
V5+2 45
2.2.2 \/72011 _ /72009
( +7)?
/72008

2.3  Losvirxen vy gelyktydig op:

X AY — yyx — L
2*.4Y =1 en (47) =

(2)

(5)
(4)

(4)

()
[20]

(4)

4)

(4)

(6)
[18]

b.o.



WISKUNDE Graad 11 4
(Vraestel 1)

VRAAG 3

3.1 Bepaal die aard van die wortels van die volgende grafieke.

3.1.1
Ay
< Xy
)
v
3.1.2 4
|7 <
< X
)
v
3.2.  Toon dat die wortels van die vergelyking kx? + (2k — 1)x = —k + 1 rasionaal is vir alle
rasionale waarde(s) van k. (4)
[8]

b.o.



WISKUNDE Graad 11 5
(Vraestel 1)

VRAAG 4

41 T, =3k?—4 isdie kg, term van’nreeks.
4.1.1  Skryf die eerste DRIE terme van die reeks neer. (3)
4.1.2 Bepaal die waardevan k as T, = 71. (3)

4.2  Gegewe die getalpatroon hieronder:

0; 5; 12; 21;...
4.2.1  Watter soort getalpatroon word geillustreer? Motiveer jou antwoord. (2)
4.2.2 Bepaal die algemene term vir hierdie getalpatroon. 4)

4.3  Bestudeer die getalpatroon hieronder:
Ry1l: 4?2-32422-12=10
Ry2: 52-42432-22=14

Ry3: 62—-52+42-32=18

Ryn: a?—-b*+c?—-d*=T,
4.3.1 Voltooi die patroon vir Ry 4 en Ry 20. (2)
4.3.2 Bepaal die waardes van a; b; c; d; en T, (indie nde Ry) in terme van n.

Vereenvoudig vir T,, so ver as moontlik. 3)
[17]

b.o.



VRAAG 5

5.1

5.2

5.3

5.4

5.5

5.6

5.7

WISKUNDE Graad 11 6
(Vraestel 1)
In die onderstaande diagram f(x) = ﬁ + q waar, A (-2; 1) en B (0;-2) punte op die grafiek is.
Dit is verder gegee dat g(x) = 2***
| Ay
() |
4 |
el AN, .
< Re /ﬁ > x
D
| B (0; -2)
I 4 Vv
Lei die vergelykings van die asimptote van f(x) af. (2)
Bepaal die vergelyking van f(x). (3)
Bereken die kodrdinate van Punt D. 4)
Bepaal die vergelyking van die funksie h(x) = ax? + bx + ¢ wat deur die Punte B, C
en D sny waar Punte C en D die x-afsnitte van die grafiek is.
()
Teken 'n netjiese skets van g(x) = 2**? op ANTWOORDBLAD 1.
Toon al die afsnitte en asimptote van die grafiek duidelik aan. 3
Lei die vergelyking van g(x — 3) af. (2)
Bepaal die waardeversameling van f(x). (1)
[20]

b.o.




WISKUNDE Graad 11 7
(Vraestel 1)

VRAAG 6

Gedurende die 2015 Weéreldbeker-kriekettoernooi het die Suid-Afrikaanse kaptein
AB de Villiers die bal met al sy mag geslaan. Nadat dit sy kolf verlaat, word die
hoogte van die bal, bokant die grond in meter, na x sekondes uitgedruk as

h(x) = —x* +4X.

6.1 Bepaal die definisie versameling van h(x). (2)
6.2  Herskryf hierdie vergelyking in die vorm h(x) =a(x—p)> +q. 3)
6.3  Skets die grafiek van h(x) op ANTWOORDBLAD 2.

Toon duidelik al die beduidende punte aan. (4)

6.4  Die grafiek van h(x) word horisontaal met vyf eenhede na regs beweeg.

Bepaal die vergelyking van hierdie nuwe grafiek in die vorm vany = ax? + bx + c. (3)
6.5  Bepaal die vergelyking vir k(x), as k(x) die refleksie van h(x) in die lyn x =0 is. (2)
6.6  Die gemiddelde gradiént van die grafiek p(x) = % x> word gegee as % tussen
die punte x=-3 en x=-1.
Bepaal die waarde van die gemiddelde gradiént (3)
[17]
TOTAAL: 100

EINDE



ANTWOORDBLAD 1

VRAAG 5.5

WISKUNDE
(Vraestel 1)

Graad 11

Maak hierdie bladsy los en plaas dit binne-in die ANTWOORDBOEK.

Naam en Van:

Graad:




ANTWOORDBLAD 2

VRAAG 6.3

WISKUNDE
(Vraestel 1)

Graad 11

Maak hierdie bladsy los en plaas dit binne-in die ANTWOORDBOEK.

Naam en Van:

Graad:




Memo

Vraag 1
1.1 (x—2)3x+4)=0 v x=2
X =2 x——i v ox=-2
Oof X= 3 3 )
1.2 1.2.1 V2—x = x+14 v
WV2—x) = (x+4)°
v
2-X = x*+8x+16 v
X +8Xx+16+x-2=0 P
X2 +9x+14=0 P
(x+2)(x+7)=0
X=-2 o X=-7
Nie 'n Opl. (5)
122 | 2x(x-3) =1 v
2x° - 6x—1=0 v
a=2;b=-6;c= -1 4
_ —btyVbZ—zac v

2a

_—(-6)(-6)*—4)(-1)

2(2)

(4)




1.2.3 x% +4x+3 >0 v
x—1 ‘/
x% +dx v
+_41+3>0 x#+1
(x+1) (x+3) v
x-=1 >O
-3<x<-lorx>1
OF
(-3;-1)u(l; o) (4)
1.3 2x2—3x =8 v
x2—§x=4 v
2 3., (1,-3)_ 1, -3)
X 2x+(2><2)—4+(2 2) v
3\ _ 2
(x 4) _4+15 v
(x_i)hﬂ v
4 16
2 73
xX——-=4 |—
4 16
X :Ei E
4 1
x=3+473 oo Xza—vﬁ
4
Xx=2,89 OF x=-1,39 (5)
[20]




Vraag 2

2.1 3.3%— 4,3%%2 v
Tgx_grt1 y
_3.3%-4.3% 37 v
T ogr_gr gt y
_3%(3-4.9)

T 3%(1-3)
_3-36
B -2
——33
h -2
- 162 33
=162 oF 7
(4)
2.2 2.2.1 i? " g
4542 45
v
_5+10(v5+2
5+25
5+25
_25+10V5
5+25 L,
_5(5+245
5+ 2455
=5
OF
e 10
Vs5+2 45
:E X *“"E_ 2.0
45+2 45—2 NE
_ 5-245 10 L’E
~ 5-4 +w"§xw"§ v
1045
=5-24/5 + — .
v

(4)




2.2.2 ( -;,rZDii ?ZDDQ+A\II{,_)2

TZDDE

(4\'?2009{*\.?3 _4“":,!' :]+‘\III’,_)2

=72 = 7T+ 7Y
=7 -7+ \7)
=(7Y7)’
=343

OF

LN X X

2-2.2 (4“' TEDll_q\ITZDDQ A\II{’_JE

TZDDE!

znn_ , 2009

—( 2008 —+ ‘V',_)
zoog{,? 1)

- {: ~1004 ﬁ )2

- (17

= (49)(7)
= 343

AN NN

2.3

Ver

2. 4=1
2¢.22Y=2°
X+2y =0

Vervang(1) in: (4)* =
1

@)=

16
2—4y2:2—4
—4y* =4
y==1
ang: Y= *1lin(@)in
y=1 X =-2
y=-1 X =2

OF

(6)




247 =1
2*2% =2°
X+2y =0.......... 1

x> —4=0
(x—2)x+2)=0
X=-2of X=2
2
Y=
2 2
:_E of 5
y=-1 of y=1

AN

NIENIENEN

[18]




Vraag 3

3.1 3.1.1 | wortels is nie-Reeel Vv
Dus: A <O.
v'v (2)
3.1.2 | Wortels is Reel en gelyk v
A=0 v
(2)
3.2 A = (2k-1)* - 4(K)(k-1) v
= 4k — 4k +1 -4k? +4k 4
=1 v
1 is 'n volkome vierkant en die wortels v
is dus Reel. (4)
[8]
Vraag 4
4.1 411 -1; 8; 23; ... v -1
v'8
v'23 (3)
412 |3ki-4=71 v3ki—4=171
k? = 25 v K¥=25
k = +5 (k —5)k +5)
k=5 v k=5
| 3)
42 |4.2.1 |Kwadratiese getalpatroon v
v
2 2
2de Verskil is konstant
(2)




422 |2a =2
La=1 va=1
3a+b =5
3(1)+b =5
~b=2 vh = 2
T, =a+b+c
0=1+2+c
s.c= -3 \/C = _3
~Tn = an®+bn+c
Tn = n>+2n-3 vTn = n°+2n-3
(4)
4.3 43.1 |Ry4: v
72 62 +52 —4% =22
Ry 20: 4
232 — 222 4+ 212 —20? = 86 (2)
432 | (n+3°-(n+2)°+(n+1)°-n"=4n+6 | v a=n+3
syb=n+2;c=n+1;d=n
v T,=4n+6
- 3)
[17]
Vraag 5
51 [x=-2en y=1 v x=-2
v y=1
k @
5.2 B:(O;-Z)iny=E+1 v
2= 441
?I:+2
-2 = —+1
2
_3:—
= -6
_6 /
= —+
y x+2 \/ (3)




= _—6+1 4 y=0
5.3 xtZ v X+2=6
—1= E v x=4
(x+2) = 6 v
X =4
~.D(4;0)
(4)
54 |C(-2;0) en B(4;0)
y = a(x+ 2)(x—4) v
-2 = a(0+2)(0 - 4) v
-2 = a(-8) v
z= v
* 1
y =7 (x+2)(x—4) v
y = =(x%-2x-8)
_1 1
=X X2 (5)
55 v
g{:x] — 2x+2 v
Ay v
‘_/ ©; 4)
v (3)
56 |y=2%1 vvy=2*"1 )
57 |yisreal, y+1 viyisreal, y=1
(ye R)
1)

[20]




Vraag 6

6.1 |[x€[0;4] v 0
OF v 4
0<x<4 (2)
6.2 h(x) =—(X* —4x+4—4) v a=-1.
v p=-2.
= —(x—2) -4 P
(x-2) v gq=-4. (3)
6.3
Ty L (2:4)
F\ h() v
; v
! v
< I. > %
0 2 4 v
v
(4)
6.4 h(x) = - X + 4x v
= (x=5)°+4(x-5) v
= — (x*— 10x +25) + 4x -20 v
= —x* +10x —25 + 4x -20
~h(x=5) = —x* + 14x -45
OF
y=—(x-2)7°+4 Y (x—2—5)?
=—(Xx—2-5)+4
=—(x-T7)°+4
=— (= 14x + 49) + 4 v
=—x*+14x-49 + 4
= x* + 14x — 45 v (3)

10




6.5 k(x) = x* — 4x v o2
Y _ax 2)
6.6 9 9
p(=3) =5 Y p(-3) = P
1 1
p(-1) =3 Y p(1) = 2
v
Y2= W
= xE_ xl
3_1
— 2 2
—3—(-1
=-2
3)
[17]

11
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Tyd: 2 uur

Graad 11 Wiskunde V tel
raa iskunde Vraeste Totaal: 100

Junie eksamen - Algebra

Instruksies:

Hierdie vraestel bestaan uit 3 bladsye. Beantwoord al die vrae.

Rond af tot 2 desimale plekke, waar nodig.

‘n Goedgekeurde sakrekenaar (nie-programmeerbaar en/of nie-grafies) mag gebruik word, tensy
anders vermeld.

Trek 'n lyn onder elke vraag.

Trek “n kantlyn aan die regterkant van elke bladsy.

Al die nodige bewerkings moet aangedui word, slegs antwoorde sal nie noodwendig volpunte
verdien nie.

Nommer al die antwoorde korrek en duidelik soos op die vraestel.

STERKTE!
Vraag 1
1.1 Los op vir x:
LLL 232 4 7x-4=0 (2)
L12 3.2 sy=4 (5)
L13  (x+1)x-3)>12 (4)
.14 Losopvir x: 2x++x+1=I (6)
12 Losgelyktydigopvirxeny: y+2=xen y=x" —x-10 (6)
1.3.1 Losopvirk: k—%=3 (4)
1.3.2 Los vervolgens op vir x: x* —Q—ﬁi =3 (4)
14 Bepaal vir watter waardes van k sal x? ~3x+4k” =0 gelyke wortels h&? (4)

1.5 As x+y=-8 en xy =9 bepaal die waarde van x? +},2 (3)



(x—1)*

1.6 = -
x?+5x+4
1.6.1 Vir watter waardes van x is A gelyk aan nul?
1.6.2 Vir watter waardes van x is A ongedefinieer?
Vraag 2 - [15]
2.1 Vereenvoudig sonder die gebruik van 'n sakrekenaar.
25x+1 ] 5x—1
2.1.1 et
5.2%— 3.2%+2
2.1.2 pore
2.2 Los op vir x in elk van die volgende vergelykings.
2.2.1 32¥ —~10.3* +9=0
2.2.2 20 + 2x72 4 2x+1 4 2% =53

(1)
(3)

(4)

(3)

(3)
(5)



Vraag 3 - [12]

3.1 Bestudeer die volgende getal-patroon en antwoord dan die
vrae watvolg: 0;2;0;5;0;8;0;11;...;

3.1.1 Wat sal die volgende twee getalle in die patroon wees? (1)
3.1.2 Wat sal die waarde van die 501°" term wees? (1)
3.1.3 Bepaal die waarde van die 100°* term in die patroon deur

eers die uitdrukking van die n% term te bepaal. (2)
3.2 Bestudeer die volgende getal-patroon en beantwoord dan

die vrae wat volg:-1;6;17;32; ...;

3.2.1 Wat sal die volgende getal in die patroon wees? (1)
3.2.2 Bepaal die vergelyking van die n® term van die getal-
patroon. (5)

3.2.3 Wat is die waarde van die 50ste term in die patroon? (2)



¥Vraag 4

4.1  Gegee: f(x)=-2x2-5x+3

4.1.1 Bepaal die y-afsnit van f. (1)
4.1.2 Bepaal die x-afsnitte van f. (3)
4.1.3 Bepaal die kobrdinate van die draaipunt van £ . (3)

4.1.4  Skets die grafiek van y = f(x)en dui die koGrdinate van die draaipunt en die (3)
afsnitte met die asse duidelik aan.

4.1.5 Bepaal die gemiddelde gradi®nt van f tussen x=1en x=3 (3)
42 Bepaal die vergelyking van 'n parabool met draaipunt (1:~4) en deur die punt (4)

3:4).

(3:4) 1)
Vraag S

- 2
5.1  Die grafiek dui die hiperbool g gedefinieer deur g{x}=x+ +g met
P

asimptote y =1 en x =—laan. Die grafiek van g sny die x-as by T en die y-as
by (0;3). Dielyn y=x sny die hiperbool in die eerste kwadrant by punt S.

|

5.1.1 Bepaal die vergelyking van g (2}
5.1.2 Bepaal die x-afsnit van g. (2)
5.1.3 Bepaal die lengte van OS. (3)
52 Die eksponensigle funksie f(x) =a.2* +4 het 'n horisontale asimptoot by y =1

en gaan deur (0;-2). Bepaal die waardes van a en 4. ::;]

Totaal 100
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Graad 11 Wiskunde Eksamen Vraestel Junie - Meetkunde en Trig
Totaal: 100

Tyd: 2ure

Vraag 1: 5 Punte

1. In die diagram hieronder is, A(=3; =2), B(=3;1) gn C(3;4):

y
A
A c
B
P & > X
Ae
\
1L Bepaal die vergelykings van:
111, BC 3
1.12.  AB 1 (4
1.2. Skryf die koordinate van D neer as ABCD 'n paralellogram is (D



Vraag 2: 2 Punte

2.C is die middelpunt van die sirkel, A(=2;5) , C(p; —1) en B(7:q):

y
A
A
()\ > X
C
B
Bepaal die waardes van p en q (2)




Vraag 3: 14 Punte

3. In die diagram hieronder is, A(2;9), B(=6;—1), C(c; —~2), D(12;d)

en E(e;7):

Y
\

4
E,/
/
4
B
C

Bereken die waardes van:

3.1. d,asB, Aen D op dieselfde lynis.
3.2, c,as AB L BC
3.3. e,asA ewevervanBenC afis

A 4
]

(4
(3)
(7)




Vraag 4: 10 Punte

4.1. As @ = 108° bepaal die waarde van:
4.1.1. tan @ + 40 1
4.1.2. cos?f 1 (2
4.2. Los op viré :
in8 in50°
42.1. = (0° < 8 < 907 2
3 4
4.2.2. cos58 = 0,5 (0° < 58 < 90°) 2 (B
4.3. Bepaal die waarde van "X" in elk van die volgende diagramme:
4.3.1.
5
4
2
4.3.2,
7
X
10°
2 (9




5.1.2.1.
5.1.2.2,
5.1.2.3.

5.2,

5.2.1.

5.2.2,

5.3.

5.3.1.

5.3.2.

Vraag 5: 13 Punte
GEEN SAKREKENAARS!

Skets die diagramme wat geasosieer kan word met doe volgende hoeke
30°, 60°, 45°,0° gn 90°. 3

Deur gebruik te maak van die regte diagram bepaal, vervolgens die waardes van:

tan 45°

sin 30°

= = =
Jua

(6)

cos0°

Gegee 3tanf—4=0 en 8 € (90°360°)

Skets 'n diagram wat hierdie informasie voorstel

1)

Gebruik jou diagram om die waarde te bepaal vir:

[

(4)

1-—sing@

Gegee: sinl5°=k waar 0<k<1

1y

Teken 'n diagram wat hierdie informasie voorstel

Gebruik jou diagram om die volgende te bepaal:

tan75°  (in terme ban "k")

=

(3)




Vraag 6: 11 Punte

6.1. Vir x € [0°270°] skets die grafiek van ¥ = —1 + tanx. (4)

6.2. Die grafieke van:
f(x)=pcosx+q en g(x)=ksinx is hieronder geskets

Die x-koordinate van punt Ais: Xa.

yo o
S S N T H :
; ; g i ;
1 ‘i’ CenmyTToTITTT oo FrTomTr s 1 :
k i
I i
0 ¥ |
K 360
; i :
I T T e e o o wr o vm o v v o e -
H I H
H ] 3
H f f
Y R S N boeeeees
\ ; . g
i H i t
1 i ! :
P ORI et e L .
] i H i
] 1 i {
* | : :
1 ‘.E _____________ :. _____________ S Lot e e 4
Maak gebruik van die grafieke om die volgende vrae te beantwoord
6.2.1. Bepaal die waardes van:
62.11. p 1
6212. ¢ i
62.13. k 1 3
6.2.2. Los op Vir x, verwys na Xa indien nodig, waar X € [0°% 360°] :
6221. f(x)=gk) 2
6222 gx)<0 2 4 (D




Vraag 7: 9 Punte

7.1.  O'is die middelpunt van die sirkel AD=DB, DF =x, DO=2.DF en AB=16.

A
Q
F
B
Bepaal die waarde van x (4)

7.2. O s die middelpunt van die sirkel Ci=x en BC=CD.

E
A
Q
D
/ C
B
Bepaal Ein terme van x. (5)




Vraag 8: 18 punte

8.1. Gebruik die volgende diagram, waar O die middelpunt van die sirkel is, om die
stelling te bewys wat sé dat: X0Y = 2XPY:

(5)
8.2. O is die middelpunt van die sirkel, XAY is 'n raaklyn aan die sirkel by A
B, =44°en C=68:
Y
B
A C
X
Bereken:
8.2.1. 0, 4
8.2.2. As 3 (7D



8.3, O is die middelpunt van die sirkel, BC=CD en Dy =20°:

Bepaal:

8.3.1.

=)
[uy
L8}

8.3.2.

=)
[Y
%]

(6)

10.




Vraag 9: 18 punte

9.1. TA en 1B is raaklyne aan die sirkel by Aen B
TS // BC en - BCS=x:

T
Bewys dat:
9.1.1. ASBT is ' koordevierhoek 3
9.1.2. TS halveer ASB 5 (10

11.




9.2,

9.2.1.

9.2.2.
9.2.2.1.
9.2.2.2.

A=50°, B, =2x, C=8x+10° Dy =x+5° en D,=30°:

Bereken die waarde van x

Bewys gevolglik dat:
ABCD 'n koordevierhoek is
DE

is 'n raaklyn aan die sirkel deur B, Cen D

12.

([ ]

I

e

(8)




Graad 11 Wiskunde Memo
Junie Eksamen - Vraestel 2

Totaal:100
Tyd: 2ure
Vraag 1
Y
A
d C
(2,4)
> X
T
Db
///
AM{*?-)
A4
1.1.1. Iy > . '
Y- x4
Subk cl(2)%)
L = T+ C Wv*
&
r = C
[
y=1x+:
1.1.2. '
sc==3 ¥V
7
1.2 &
(2, 1) V —£> 13
= Vg




Vraag 2

o
-

(-215)




Vraag 3

Y
1 D127 d)
e'?)
(E’,/H” W (2,9)
//{} > X
(~6;-1)B
C
(¢)-2)
3.1
B(-ty-1) Al2,9) D(az;a!)
i d-4a
Mpg = 62-'“(("63 Map = g;lz:?z
s i~
= Vv = Vv
Wape = Map
5 v Jd-19
Y- jo
o = ald-9)
% = d ,_/ 21,8
14
33, P
Mpe = o
20~ — ‘
Mae = ‘“"’“’E%.:"(Té'_;")“ g(““’@) {,) C(CJ“’&)

—1 /

= P A
1 - -
L N

5 = y(c+e) p10




—E v 47
> 3
33. ‘ \ W)
(e, ?) A(29)  Bl-ey
2. = / ‘
ER = J-‘(?‘“‘U 3 (e~2) 5\/ b+ [@“WZ’)L
" :\/(_,lw‘f)z"*‘(”épzf)&' .::‘/m
Eﬂ = r‘-’:}“&
J bt Ce- 2 W
b Ce-2)° g/fé‘—lm () bs
e-2)° < 160 V7
e-2 = 2 Jlto V
e - z,j“ \/W
= 14945 o -10,45
rejeck v’ g
-'r'-:lnﬁ’z’*“:’“




Vraag 4

lan (108 ) + lro

- 3,92
212, [ oc (1o g"))z'
= 0,10 v~
42,1, Sther _  Sp. 507
- =
ggfhgﬂﬁ
S}V\Q = O
. 0,57..v"
2 = SI‘M”!(D:S? )
= 35,07 ° v~
422, led -oc _ce
A = fos (05)
& = Lo VvV
£ = l2; v
4.3.1.




4.3.2.

7
X
10°

=1

Sw (o = Vv

Srmin® 4
7

X Lhin to®




Vraag 5

i
! ; \ju,o)w
5.1.2.1 o 1 )
Y 46° = V7
= | |
S1227 1 o ae L b W
—D
5.1.23.
Gso = ——V
= [
—
5.2.1, L Yy -4
2O — Lo ton© = 3 % T




5.2.2.

S G
= ) T;};
9

.+~ v

v

5.3.1. °
Sw iS” o
37T

A v,

s

#




L T

l

10.

|
|

J SRR S\

g ——————

3 fmomm e
1 B ——

24—
R e i ]

e I

Vraag 6

6.1.

Asimtote

v




6.2.

y

=

.......... 2.} e .
: m : t i
1 f £ 1
1 1 ] 1
1 1 ' 1
i H 4 I
' .vM“ . 3 y i
! 1 1 !
! f ; ] i
) : 1 ]
1 t t 1
1 i 1 1
t 1 t 1
3 fn] ! ] [
AT L e s LT e L
E ™~ i ! 1 i
1 t | ! 1
1 f 1 i
1 ] § I 1
{ g. 1 !
1 ' i t 1
1 ! H 1 t '
1 1 H 1 ] 1
1 ' 1 i 1
1 § i § !
t 1 1 H i
' ; ] :
i t 1 I
PRRPRIOrSORPNY. K- SN SIURIIN SNPION S ;
1 I L ! ! i
! t ; 1
T ] ! 1 )
3 H ¢ 1 i
1 ¥ i t H
I 1 i ' 1
3 1 ! I [
t 1 t H ¥ ;
] 1 f ] ) i
3 1 1 { i
) 1 1 ) 1
H 1 I i !
i § 1 t H
P SN o Y L | SR
1 f i 1 1
) 1 ! 3 1
1 t 1 t 1
¥ t 1 ] 1
1 i i 4 I
I 1 1 ] i
t i i H I
i t 1 1 !
1 t i H !
t [ 1 1 i
1 3 1 1 i
i 4 1 i
1 £ 1 ]
HE t > i ¥ -
ol — =] - o " o

e &in x

9

o lﬁ;ﬁ

x =3260"

x € Eo")' l&)oj of

g O
/ K| o
/ N B I Nj
/ -\ y ]
b_\v _— —_ Iy o= \MM/
4 b ﬁll D
I | ; o
of | W
- o o — o
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11.



Vraag 7

7.1.

Konstrueer OB

7.1

bo = Jdx sk

[N P .
DL;";*G?Q ° Lyn vanaf middelpunt van sirkel

na middelpunt van koord.

o8 {3;4, Radius

bDe = & Gegee

Lan® ¥ by = Tac * Y
Ly = Lx
+ e’ - x




1.2

5 *~
7.2, ~ vV _ ‘/ ,
B = C[,)" Hoek in semisirkel
A N . .
TAhA= o0 - > \{g‘ Binnehoeke van driehoek
" E =93 —x Gelyke koorde

13.




Vraag 8

8.1.
P
X Y
\7 /
COMSA(
8.1, .
Konstrueer: Verbind P en O en verleng na k
i ~ ~
S 2)’ = X + P, Buitehoek van drichoek
T o~ ~“
= Hoeke teenor gelyke sye, OX en OP is
v but , k lyk OX en OP |
S A . alber radiusse
-0, 7 P,
4 ~ -~
S , 3% v O’L = Qfl

Lo ~

)(87’ (reflex) = O, 10,

= ;2?3,-1 251
m@(P,"’fk §2”)/Cf
= 9. XFY

%

14.




8.2

g &
A
82.1. B, = (B @ \/ " Hoeke op 'n reguit lyn
~ 5
e Oy ;ff-z,a\/y Hoek by middel = 2x hoek by omtreH
> 8' = SE° ﬁ Hoeke om 'n punt
74
S
8.2.2.

K-
, = L& ‘/ Hoeke van 'n vierhoek = 360

) >

& E.
2 = 22;' v’ Vo Raaklyn is loodreg op radius

14

15.




8.3.

S
831, ~ S 4
R | TR0 Hoeke teenoor gelyke sye
- 2‘)‘ - L{,o Hoek by middelpunt = 2x hoek by omtrek
p
v v
S
=
832 -~
CH,‘?’ = IL’.OQ v Binnehoeke van driehoek = 180
e,
<
A*. = 140 Buitehoek van koordevierhoek

v v

-

)

16.




Vraag 9

9.1.
St
~
9.LL S, =3¢ \/ Ooreenkomstige hoeke, BC paralel aan TS

~ 5, K 7

B, = x V'V A Raaklyn - koord stelling

’\ ”~
= B ? Beide gelyk aan x
* ASBTis'n Teenoorgestelde van hoeke hoeke
— in dieselfde sirkel segmeﬁt R
koordevierhoek - is gelyk. -
5
‘/‘ . :
1.2 n -
? A = Xx Hoeke teenoor gelyke sye lp‘
1
s

PRV 4 /@

<, © o« Hoekein dieselfde sirkelsegment

* i Y

’§ :ELS/ Beide=x‘

LY

halveer

17.




9.2.

9.2.L

Hx = ’&g‘g
A =1s ‘(
174

9.2.2.1.

2 -g(i°)r 10° = 120° \/s
re = 50 4 130° ] v

= 80" ,,.,J

Omgekeerde van teenoorstaende 3
ADEKEIN kdordevierhoek =180 |
koordevierhoek jﬁ

D

. ABCDis'n

9.2.2.2.

B = 2015°) = 20° v*°
B, =B,vE abei=30°

L3

- DEis'n

Omgekeerde van raaklyn koord stelljng
e

Raaklyn ’\ - /& 3
~ Y

18.
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Graad 11 Wiskunde Vraestel - Vraestel 2 (Meetkunde en Trig)

Tyd: 2 ure Punte: 100 Datum: 14 Junie
d:\/(XZ_X1)2+(y2_y1)2 M(Xl—'z_xz ;y1"'2'y2j y=mX+cC
y_ylzm(x_xl) m:% m=tané@

27 M
Vraag 1

In die gegewe diagram, is P die punt (=1,—-2), Q(-2;3), R(2;4) en T (6;Yy)

1.1 Vind die lengte van PR in die eenvoudigste Y
Wortel vorm. T (2]
R
1.2 Vind die gradient van QR (2]
Q

1.3 Diewaardevan ¥ as Q,Ren T

saamlynig (punte op ‘n reguit lyn) is. [3]

1.4 As QV L PR vind die vergelyking van
Qv [4]

/11

Vraag 2
In die diagram |1é P en Q op die lyn met

Vergelyking: y=Xx+2. QR se vergelyking is:
2y+x=10. R se kodrdinate is (5;2,5)

en PQRS is ‘n parallelogram.

2.1 Wat is die koordinate van P [2]
[4]

[2]

2.2 Vind die kodrdinate van Q

2.3 Vind die koordinate van S

2.4 T is die punt waar die hoeklyne van

PQRS sny. Vind die kodrdinate 7 g

van T . (3]
2.5 Toon alle berekening om te wys of PQRS ’'n rhombus is of nie. [5]
2.6 Vind die groottes van die binnehoeke van die parallelogram PQRS [6]

[22]




Vraag 3

Diagram 1 toon die mond en snor diagram van die Wiskunde punte van “Klas A”, vir toetse uit 50.

Die 5 — getal opsomming vir “Klas- A” is {5;11; 21;30; 45}.

Diagram 2 is die stam-en-blaar diagram van die punte van leerders in “Klas B”.

Diagram 1

Class A

Diagram 2
1 037
2 11379
3 1478
4 23638

3.1.
3.2

3.3

3.4

3.5
3.6

Vind die 5-getal opsomming van Klas B

In diagram 1 (Onder), skets ‘'n mond en snor diagram van die punte van Klas - B

Kan jy die inter-kwartiel omvang van die diagramme gebruik om die resultate van Klas A en

Klas B te vergelyk? Verduidelik?

3]
3]

[2]

Verwys na die kwartiele, soos getoon op die mond en snor diagramme, om die uitslae van die

twee klasse te vergelyk.

Watter persentasie van leerders in klas B het geslaag, as die slagpunt 50% is?

3]
[2]

Watter persentasie van leerders in klas A het 'n punt van minder as 21/50 gekry vir die toets? [1]

Diagram 1

Class A

35 40 45

/14/

Page 2 of 3



Vraag 4: Los op sonder die gebruik van 'n sakrekenaar.

4.1

4.2

43

4.4

As 13sin@—-5=0 encos@ <0 vind die waarde van:

24tan @+ 26cos @ met behulp van 'n skets.

As tan72° =k vind elk van die volgende in terme van Kk :
4.2.1 tan252°

4.2.2 cos(-72°)

sin108°
sinlg’

4.2.3

Vereenvoudig so vér as moontlik

sin(180° — x).cos?(x —180°).tan x
c0s(90° — x).sin(360° + x)

43.1

sin 210°.cos150°.tan 25°
tan 205°.cos 315°sin135°

Die volgende identiteit word gegee:

sin(180° + @) cos(90° + #) + cos(—A) cos(720 — ) N 1  1+cosé
sin@ tand  sin@

4.4.1 Bewys dat die linkerkant gelyk is aan die regterkant.

4.4.2 Skryf een waarde neer vir 8 waarvoor die identiteit ongedefinieerd sal wees.

Vraag 5

5.1

5.2

5.3

Los die volgende vergelykings op:

5.1.1 sin3x=0,63 waar x €[0";180°]

5.1.2 3co0s(x—20")—2=0 waar x[-180";180"]

Vind die algemene oplossing van die volgende vergelykings:
5.2.1 2sin®x—2sin x =cos® X
5.2.2 sin(2x—30°) =cos(x+15")

o V3
As X eny skerphoeke is, sin(x+Yy) =1 en tan(x—y) = Y

Bepaal die waardesvan X en y .

[4]

[2]
[2]

3]

[5]

[7]

[6]
[1]
/30/

[4]

[4]

[6]
[5]

[4]
/23/

Page 3 of 3



Graad 11 Vraestel 2 - Memo
1.1 2.4
PR =\/(-1-2)? +(-2-4)* v 2 T:(0+5.2+2,5j/
—3J5v 2 2 [3]
:(2,5;2,25)\//
1.2
4-73 2.5
m, =——v
QR 2,5-2
2+2 [2] Mpr = 5_0 v
=V _i\/
10
1.3 _4-0,5
y-4_1 Tos =573
4 4 =-3,5V
y-4=1 [31 | PQRS is nie ‘n rhombus nie v/
y=>5 Hoeklyne is nie loodreg nie v/ [5]
1.4 2.6
PR:E:Z\/ tanH:—l/
2+1 2
= ° v
Mo =_l\/ 0 =153,43
2 tana =1
1 o
3=-2(9+cv a=45Y [6]
c=2 QPS =45+26,57 (ext Zof A) vV
1 QPS =7157"=QRS Vv
y=—=X+2V
2 PQR =108,43 = PSR (opp £s//™) v
2.1 31
NV YV 2 )
PO:2) 211 110:21;30;40; 48} vv'v 3]
2.2 39
y—2=10-2yv :
y=12v
v (4]
y=4 Class B
~Q(2,4) v
2.3
$(3,0,5) vV 2]

Class A

vV

40

45

3]




3.3

Nee, IQR =19 vir beide klasse. v'v° (2]

3.4

30
1. 50% van klas B het meer as =0 maar slegs 25% van
Klas A het soveel.

21
2. 50% van Klas A het meer as =0 maar 75% van Klas
B Het soveel.

40

3. Top 25% van Klas B het meer as 0 maar top 25%

30

van Klas A het meer as —.

Enige 3. VvV (3]

3.5

10

—x100=62,5% v'v' (2]
16

3.6

50% v’ (1]

4.1

siné’:E
13 (-12 ; 5)
Xx=-12

24tan 8+ 26¢c0s 6

=24 i +26 __12 vV
-12 13

=-10-24
_ 34V

v 4]

@

421
tan252 =tan72 v’

4.2.2

r=+1+k*v k
1

V1+Kk?

CoS72° = v 72

(2]

4223

_ sin72 %
cos72

=tan72v

=k v

43.1

sin x.(—cos x)2.sin x
Sin X.sin X.cos X

=CoSXV

v vV

432
(—sin 30)(—cos30) tan 25
tan 25.co0s45.sin 45

vvy

44.1

LHS = (=sin @)(—sin 8) + (cos #)(cos ) s cosé

sinéd siné
sin?@+cos’@ cosd
= - —+ - \/
sing sin@
:1+'c0349/
sing
=RHS

4.4.2

0=90"v

5.1.1

sin3x=0,63

3x=239,05+360k v’

x=13,02° +120°k v’

or

3x =140,95+ 360k

X =46,98" +120°k v’
~.x=13,02°;133,02° ; 46,98 ;166,98° v’

3]

(5]

(7]

v vv

[6]

(1]

[4]




5.1.2
cos(x—20) = % 4

X —20 =+48,19 + 360k

5. X=68,19°+360°k v’

or [4]
X =-28,19"+360°k v’

keZ

-k =68,19° or —28,19° v

5.2.1
2sin” x—2sin x—cos* x =0
2sin® x—2sin x—1+sin*x=0v
3sin®x—2sinx-1=0v
(3sinx+1)(sinx-1)=0v

. 1
smx:—éx/ (6]
ox=-19,47° +360°k
or x=199,47° +360°k v’
orsinx=1
. Xx=90°+360k v
keZ

5.2.2
90-2x+30=x+15v

—3x =-105+ 360k v’
x=35+120°k v’

or

120-2x =—-x-15+360k v
—x =-135+360k

x =135"+360°k v’

keZ

(5]

Penaliseer slegs een maal op vraestel as K € Z nooit
genoem is nie.

53
sin(x+y)=1
X+y=90v
y=90-X

Ne

tan(x—-y) = 3
x—y=30v
X—(90-x)=30v
2x =120

- X=60°
y=30"V

1 punt vir waarde van xeny.

[4]
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Grl1ll Wiskunde - Meetkunde en Trig

Totaal: 100
Tyd: 2ure
VRAAG 1

In die onderstaande diagram, is punt P (—2; 4), R en M die hoekpunte van APMR. Lyn MR gaan

deur die oorsprong. Die hoek tussen lyn PR en lyne MR is & en PR||MS.
Die vergelyking van lyn MS word gegee deur die vergelyking y —5x + 14 =0.

1.1

1.2

1.3

1.4

1.5

1.6

1.7

[
»

M (4 6)

A
N
X

Bepaal die vergelyking van lyn MR.

Bepaal die vergelyking van lyn PR.

Bereken die grootte van 6, afgerond na TWEE desimale plekke.
Toon aan dat die kodrdinate van punt R gegee kan word as (—4; —6).

Bereken die lengte van lyn MR in eenvoudigste wortelvorm.

As die oppervilakte van APMR = % PR.MR sin6, bereken die oppervlakte van APMR.

Gee die kodrdinate van S, as PMSR "n parallelogram is.

[25]

©)
(4)
(5)
(4)
()
(®)
()

b.o.



WISKUNDE 4
Vraestel 2 GRAAD 11
VRAAG 2 [26]
2.1 As cos 0 = —le, and 6 e (180°;360°) bereken die waarde van:
14 tan 6,
met behulp van n diagram en SONDER die gebruik van 'n sakrekenaar. 4
2.2 Vereenvoudig SONDER die gebruik van 'n sakrekenaar.
€0s(90° + x).sin(180° + x)
tan 225°—cos’(-x) (6)
2.3 Bepaal die algemene oplossing van
2 cos 20 = -0,44. (6)
2.4 Bewys dat
ta; ’ 056 P=tno 5)
2.5 As a+ [ =90° bepaal SONDER die gebruik van 'n sakrekenaar
cos700°  sina
sin70°  sin(90° - ) (5)
VRAAG 3 [14]
Gegee f(x)=2cosx+1leng(x)=1-sinx
3.1 Maak gebruik van die ANTWOORDBLAD op bladsy 9 en teken die grafieke van f en g
vir die interval x e[-90°;360°]. (6)
3.2 Gee die amplitude van f. 2
3.3 Bepaal die waardes van x waarvoor f(x) —g(x) =0. (6)

b.o.




WISKUNDE
Vraestel 2

GRAAD 11

GEE REDES VIR ALLE BEWERKINGS IN VRAE 4, 5 EN 6.

VRAAG 4

4.1 Deur gebruik te maak van die onderstaande skets, bewys dat die loodlyn vanuit die

middelpunt van 'n sirkel na n koord, die koord halveer.

[13]

(®)

b.o.




4.2

In die onderstaande diagram, is BD die middellyn van die sirkel met middelpunt O.
AB = AC, 61 =40°, CD=40mm en AB=15mm.

Bereken

421

4.2.2

4.2.3

A

B.
D.

die lengte van lyn AE.

WISKUNDE 6
Vraestel 2 GRAAD 11
2
(2)
(4)

b.o.



VRAAG 5

Punte J, K, L, M en N Ié op die rand van die onderstaande sirkel.
JK =KL enJN =MN.

JL,JM en KN isreguitlyne. J,=x en J,=vy.

5.1 Gee TWEE ander hoeke wat gelyk is aan x.

52 Bewysdat Q,=P,.

5.3 Bewysdat JQ =JP.

WISKUNDE 7
Vraestel 2 GRAAD 11
[10]
(3)
(4)
(3)

b.o.




WISKUNDE 8
Vraestel 2 GRAAD 11
VRAAG 6 [12]
Twee sirkels met verskillende radiusse word geteken sodat die twee sirkels mekaar sny by K en
T onderskeidelik.
P is die middelpunt van die kleiner sirkel en is ook 'n punt op die rand van die groter sirkel.
Lyn CP word verleng na punt A. C
Bewys dat
61 K,=C (3)
62 K, =2T, (4)
63 P,=2C+K, (5)
TOTAAL: 100

EINDE




VRAAG 4.1

VRAAG 4.2

WISKUNDE
Vraestel 2

GRAAD 11




VRAAG 5

WISKUNDE
Vraestel 2

GRAAD 11

10




VRAAG 6

WISKUNDE
Vraestel 2

GRAAD 11

11




Naam:

WISKUNDE 12
Vraestel 2 GRAAD 11
ANTWOORDBLAD
Graad: 11

Skeur asb. hierdie bladsy af en handig dit saam met jou ANTWOORDBOEK in.

VRAAG 3.1

v



Memo

VRAAG 1 PUNTE: 25
1.1 My = 6-0 v vervang in korrekte formule (3)
-0
v _3
6 _ 3 Mur =3
T4 2 _
Vergelyking van lyn MR is: y = =x v vergelyking van MR
1.2 y—5x+14=0 4)
y =5x-14 v Mys=5
MS || PR C.Mpr = 5 ‘/mpR = 5
Vergelyking van lyn PR:
Y=y =m(x —x)
y—4=5(x+2) vverv. (-2 ; 4)
y =5x+ 14 v’antwoord
1.3 mer=5 (5)
~tana =75 vtana =5
a = 78,69° v'78,69°
3
MMR = =
’3
tanf = 5
v'56,31°
= 56,31° ’
g —a—p v 6 = (a — B)..(som van hoeke v.A)
6 = 22,38° v22,38°
3
14 y=5Xx en y =5x+ 14 “)
3
Sx +14 =-x /Ste|5x+14=§x
10x + 28 = 3x
7x =—28 v7x =—28

R(-4; -6)




MEMORANDUM

GRAAD 11

Wiskunde Vraestel 2

L5 | dyg= \/(xz —x1)%+ (2 —y1)? ] )
=J@E+ 52+ (6+6)2 v'verv. in korrekte formule
=v64 + 144 v antwoord
=413
16 dpgr = \/(xz —x1)%+ (y; —y1)? ) (%)
= J(—4+ 22+ (—6 - 4) v verv. in korrekte formule
=104 or 2v26 vV104 OF 2v26
Oppvl van APMR 1 .
_1 _ v'=2~/26.4+/13.5in 22,38° OF
“p MR * L /707,43 sin 22,38°
=-2+26.4v/13.5in22,38° OF 2 T ' ’
12 (v afronding) antwoord v/
~V104.4+/13.5in 22,38°
= 28 eenhede®
1.7 [ S(2;-4) v x=2 2)
v y= -4
VRAAG 2 PUNTE: 26
21| y*=r?—x? v'diagram in korrekte kwadrant 4)
L y? = (25)2 = (=7)?
~y? =576
vy =—24 vVy=-24
_ —24
s~ 14tanf = 14(%74) v'tan 0 =—
25
=48 v'antwoord
-7:y)
2.2 | cos(90°+x).sin(180°+x) (6)

tan 225°—cos2(-x)
__ (=sinx)(-sinx)

tan 45°—cos2x
sin? x

1-cos?x
sin? x

" sin2x
=1

v (-sinx) (-sinx)

v tan 45°

v cos? x

v tan45° =1
v'1—cos?x =sin’x
v' antwoord




MEMORANDUM

Wiskunde Vraestel 2
GRAAD 11

2.3 2 cos 20 = —0,44 v cos 20 = —0,22 (6)
- cos 20 = —0,22 v 77,2909°
~ Verw. hoek = 77,2909 ...° v 20 = 180° — 77,2909° + k.360°
20 = 180°— 77,2909 ...° + k.360°
6 =51,35°+ k.180,k € Z or v 0 =51,35°+k.180,k € Z
20 = 180° + 77,2909 ...° + k.360° v’ 20 =180° + 77,2909° + k.360°
0 =128,65°+ k.180°k € Z v .0 =128,65°+ k.180°k € Z
2.4 o LHS — tan@ —sin @ (5)
1—9cos6_' 0 Y
sin@ _ sin v _sin
= % v :i‘l H?Sin g.ocsoze
sin@ — sin@.cos 0 cos 6
_ cos 8
1—-cos® .
sin8(1 — cos 6) 1 v sin 9&1 — cos 0)
= X
g cos 6 1—cosf X cosd
_ Sin v sin @ — tan
cos 6 cos
=tanf
2.5 a=90°—-p v'cos 20° (5)

cos 20° sin(90° — )

sin70°  sin(90° — )

_ sin 70°

v'sin a = sin(90° — B)
v cos 20° = sin 70°

v1i-1
v antwoord




Wiskunde Vraestel 2

MEMORANDUM GRAAD 11
VRAAG 3 PUNTE:14
3.1 v’ y-afsnit van f (6)
v’ y-afsnit van g
Yy v'v beide draaipunte
A van g
H- : v beide x-afsnitte
van f
v" beide draaipunte
? van f
: /
a
gk ' B E
a0 0] n = % Im (% W 70 M0 TM WO 10 0
L]

3.2 v'v antwoord 2
3.3 2cosx+1=1-sinx v tan x =-2 (6)
sin X = -2 oS X v 63, 4349°

B tan x = -2 v x =116, 57°
~. Verw. hoek = 63, 4349....° +k.180° metk € Z
. x=180° - 63, 4349....° + k. 180° v -63,43°
X = 116, 57° + k. 180° met k ¢ Z v 116, 57°
x = -63,43° OF 116,57° OF 296,57° v 296,57




Wiskunde Vraestel 2

MEMORANDUM GRAAD 11
VRAAG 4 PUNTE: 13
4.1
Konstruksie: Verbind PO en OR v konstruksie(radii, OP en OR)
In APOQ and A ROQ
1) 0Q =0Q..... gemeenskaplik
2) PO =O0R.......radii v'SR ia (PO = OR ..... radii)
3) Q= Q2 =90°.. gegee vS ia(Q; = Q; =90
~ APOQ = AROQ ... 90°HS v SR
~ PQ =RQ v PQ =RQ
()
4.2.1
A; =90°... lyn deur middel punt van ® na middel van | v'SR
koord
B = 180°— (0, + A,) .... som van hoeke van A v" antwoord
=50° (2)




OA = ~CD...Midpt. St.
= 20

AE = OE - OA
=25-20
=5 eenhede

MEMORANDUM Wiskunde Vraestel 2
GRAAD 11
4272
C = 90°..... hoek in semi ® v SR
D = 180°— (C + B)..... som van hoeke van A
= 40° v antwoord
(2)
4.2.3
BD = VCD? + BCZ......Pyth.
=402 + 302
— v BD =50
= 50
BO = %BD ..... radii
=25 v BO=25

v SR ie (OA = 20 .. Midpt.St)

v AE=5
(4)




Wiskunde Vraestel 2

MEMORANDUM GRAAD 11
VRAAG 5 PUNTE : 10
5.1
L=J, =x...... hoeke teenoor gelyke sye v SR
N, = L =x......= koorde onderspan gelyke hoeke “; S
R
3)
5.2
M=J; =y.... hoeke teenoor = sye v SR
K, = M =y......= koorde onderspan gelyke hoeke v SR
Q, = K, +J;... buite hoek van A v SR
=X +y
P, = N; +J5... buite hoek van A v SR
=x+y
Q, =P =x+y
4)
5.3
P, = P, ... regoorstde. hoeke v SR virP,=P, OF
Q4 = Q, ....regoorstde. hoeke Q= Q,
but Q, =P,......bewys in Vr5.2 o
v Pp=Q VP =Q
JQ =JP...... sye teenoor = hoeke OF gelykb. A v R
3




MEMORANDUM

Wiskunde Vraestel 2

GRAAD 11
VRAAG 6 PUNTE: 12
6.1
K, = Tj...... hoeke teenoor = sye OF gelyke radii VSR
T, =C......... hoeke in selfde segment vT=C
“R,=C VR
3)
6.2
T,=A ... hoeke teenoor = sye OF gelyke radii v SR
P, = T, + A... buite hoek van A v SR
= 2T,
Ri="P . hoeke in selfde segment VR =P
R, = 2T VR
1~ 2
4)
6.3
= 2T ..., midpts. hoek = 2 x omtreks hoek v P, =2T
v R
T = A]_ + AZ
T,=C .. hoeke in selfde segment
v SR
—~ 1 -~ .
T, = - K; ..... bewys in Vr.6.2 _ _
2 v T, = % K
§4 = Z(C + E Kl) ~ .
~ A v = 1
_2t+ R P, =2(C+ iKy)
®)
TOTAAL : 100

10
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Grl1ll Wiskunde - Meetkunde en Trig
Totaal: 100
Tyd: 2ure

VRAAG 1

In die diagram hieronder, vorm K(-5 ; 1) , P(7 ; -2) en T(1 ; 6) die hoeke van AKTP. A en B is punte
op diey-asen Cen D is punte op die x-as.

Ay

T(1;6)

A

P(7;-2)
v
11 Bereken die lengte van KT. (Los die antwoord in die eenvoudigste wortelvorm.) (3)
12 Bepaal die vergelyking van Lyn KP in die vorm y = mx + c. ©)
1.3 Bereken die lengte van AB. (4)
L4 Bereken die grootte van KTP. (6)

[16]



VRAAG 2

In die onderstaande diagram gaan die sirkel met
deursnee van die sirkel waar punt B(8 ; 0) is.

WISKUNDE Graad 11 4
(Tweede Vraestel)

die middelpunt M deur die oorsprong. AB is die

Vi

A

\ B (8, 0)

2.1 Bereken die x-kodrdinaat van Punt M. 4)
2.2 Bereken die kodrdinate van Punt A, die ander y-waarde van die sirkel met die middelpunt
M(4; 2). 3)
2.3 Bepaal die vergelyking van Lyn OK wat parallel is aan AB. (3)
2.4 Bepaal die x-kodrdinaat van T wat op Lyn OK geleé is, sodat AT die kortste afstand van A
met Lyn OK is. (4)
[14]



WISKUNDE Graad 11 5
(Tweede Vraestel)
VRAAG 3
31 Indien 13sin a =-5en tan o > 0, gebruik 'n diagram om 3cos a te bepaal. (5)
3.2 Vereenvoudig die volgende uitdrukkings sonder die gebruik van 'n sakrekenaar.
391 sin (0 —180°). tan(360° —0)..sin(90° —0)
o cos® (0 +180°) (6)
399 §|n 210°.cos400
sin (-50°).cos120° (6)
3.3 Indien (4 6 — 8) sin 30° = (9°—8) en (6° + 20 + 4) = 2 is, bepaal die waarde van tan 240°
sonder die gebruik van 'n sakrekenaar. (5)
1 .
34 34.1 Bewys dat : (sinatan a +Cos a) = —
tan a sina 4)
3.4.2 Bepaal vir watter waarde(s) van o
(sina tana +cos o) ongedefinieerd is vir a [0°;360°].
tana (2)
[28]



WISKUNDE Graad 11 6
(Tweede Vraestel)

VRAAG 4
Die skets hieronder verteenwoordig die grafiek van:

f(x) = sin ax en g(x) = cos(x +6), vir x €[-180°;180°]

A (-40°, 1) ()

B (-103.3°, y)

A

-180 180° x

4.1  Bepaal die periode van f(x) = sin ax 1)
4.2 Skryf die waardeversameling van g(x) = cos( x + 6). (2)
4.3 Skryf die waardes van 6 en a neer. (2)
4.4 Bepaal die waarde van g(180°). (1)

45 Bepaal die waardes van x, as x €[0°—-180°] waarvoor:

451 f(x)—g(x)> 0 2

452 g(x)f)=0 2

4.6  Bepaal die minimum waarde van: 3029 @
[12]



WISKUNDE Graad 11 7
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STELLINGS EN REDES WORD VEREIS VIR DIE BEANTWOORDING VAN
VRAE 5,6 EN 7.
Diagramvelle word op bladsy 10 en 11 verskaf om jou te help.
VRAAG 5
5.1 Voltooi:
Die lyn wat deur die middel van n sirkel na die middel van 'n koord getrek word, is .... (1)
5.2 In die diagram hieronder is AC die koord van die sirkel met middelpunt O.
AC =48 cm,BD =16 cmen OB = x . B is die middelpunt van lyn AC.
A
D
C
52.1 Bereken die lengte van AD. 2
522 Bepaal die lengte van OD in terme van X. (1)
5.2.3 Bepaal die numeriese waarde van x. 4)
[8]
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VRAAG 6

In die diagram hieronder is KT ’n koord van Sirkel O. OC word loodreg op KT getrek en sny
KTbyP. OP=x en PC=y.

T
C
K
6.1 Bepaal PT interme van KT. (2)
6.2  Bewysdat: KC?=2xy + 2y’ (6)

[8]



WISKUNDE Graad 11 9
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VRAAG 7

In die bygaande figuur is V en U punte op die kleiner sirkel met middelpunt S.
T en R is die snypunte van die twee sirkels. PR en TQ is koorde van die groter sirkel.

VSR =110°; R, =20°en R, =30°

Bereken:
7.1 U ()
7.2 , (3)
73 Q (3)
74  Gegeedat K, =90° is, bereken P. (4)
7.5 Bewys dat TR//PQ. (2
[14]
TOTAAL: 100

EINDE
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DIAGRAMVEL 1

Naam : Graad: 11
VRAAG 5 A
D
C
VRAAG 6
T
C




Naam :

WISKUNDE
(Tweede Vraestel)

Graad 11

11

DIAGRAMVEL 2

Graad: 11

VRAAG 7




Memo

Vraag 1
11 KT:*.-"r(xz_xijz‘F(}’: — )7
= (5- D7+ (1—6)
=./61
1.2 m — ¥o— ¥
LA,
-_1
T4
(y—w) = m(:{ —x,)
- 1= x—(-5)
1 1
v=— -5 — =
] : "
1.3 _ &1
Mgy - (=8)
=5
T 6
' 6 _5 1
(y—6) —E(x— )
S5t
3 51 G
-
A(0; 515)
B(O; -;)
AB = 5&4_&
6
= 52




1.4

B =39,81°
4

Mpr =

tanw=—-

3

oo = 180° — 53,13°
=126,67°

a— ... ext. LofA

126,87° — 39,81°

a7,0e”

g

Vraag 2

2.1

LetM (X ;y)

oM*= MB? ... radii)

(0-x)*+ (0—y)*= (B-x)"+ (0—y)°
x*+ y?=64—16x+ x>+ y’

x=4

2.2

2.3




Vraag 3

13sino = -5
. 5
singg =-—
13

——

x=—,/13* — (=5)?
=-12

3cosa
_ 12
=3(-3)

36

13




321 sin{f —120°).tan(360°-F).5in(30°—-F)
cos® (8+1807)

—sin@ ®x —tan & ®xcos @

cosZ 8

. s5in@
—s5in @ ¥ ——— ®cos@
— cos@

cosZ g

sin® @

cost g

= tan’ 8

322 sin 210°.cos400°
gin({—50%)% cos120°

£in(180°+30%)xcos(360°+407)
—sin 507 xcos{120°-&0%)

—sin 20° ®xcos40°

—cos40% ®x — cos 607

=1

3.3 (46 —8)sin30°= 8% — 8
(46 — 8)sin30°= (A — 2)(8% + 26 + 4)
(4 0—8)sin30°=(A-2) (2)

(8-2)(2)
(46-8)

sin 30° =

_(8-2)(2)
T a(8-2)

1
2




tan 240° = tan (180° + 60°)
= tan 60°

-3

34.1

L.H.S: L(sin(xtanowrcosoc)
tanx

cosa
tana

=sina+

COS o
sin
COS o«

=sin o +

cos’a

sin

=sina+

_sin’a +cos’a
sin

-1 =R.H.S

Sina

3.4.2

a= {0° 90°; 180; 270° ; 360°}




Vraag 4

4.1 180°

42 y €[—1:1]

4.3 6 = 40¢°
a=2

44 g(180°) = 0,77

45.1 flx)— g(x) =0
flx) = g(x)
-180° = x =X —103,3°
[-180° ; - 103,3°)

45.2 glx).f(x)=0
[-130° ;- 90°]
-130° < x < -90°

4.6 3:03{'}!}:‘—21}

— 331:‘1 2x
= 3_1

_1
3




Vraag 5

5.1

Loodreg op die koord

521

AD =vAB? + BD®.. pyth
=247 + 167
=28,84cm

522

OD=x+16

5.2.3

0C* = BC®*+ OB* ...
0D* = 24% + x7
(x + 16)* = 247 + x?

x4 32x1+ 256 =576+ x°
32x = 320
x =10

6.1

KT .....lyn vanaf middelpunt is loodreg op
die koord

6.2

KC®= PC*+ OK® — OP’
maar OK=0C ..... radius

PC*+ 0C*— (0C —PC)A\
PC? +0C? —(0C? —20CPC+PC?)
2(0C.PC)

=2(x +y)(y).
=2xy+2y°




Vraag 7/

[ U= > V3R. hoek by middelpunt = 2x hoek by
) omtrek
=~ (110°)
=55°
7.2 o 120°-VER
V,=—— .. hoeke teenoor gelyke sye
2 (Radius)
180°-110
2
= 35°
73 R,=(R,+R,)-R; hoeke teenoor gelyke sye
R, =35-20°
=15°
Q=R,+R,.... hoeke in selfde sirkelsegment
=15° + 30°
=45°
7.4 E,= Ky . regoorstaande hoeke
=90°
F=180"—(0+K,) .. binnehoeke van
= 180° — (45°+ 90°) driehoek
= 45°
T =180°— (K, + TRK) ... binnehoeke van
= 180°— (90°+ 45°) driehoek
—_ 4_5l3
F=T .. hoeke in selfde sirkelsegment
—_ 45G
19 T = 45°
= Q=45

IR FPQ o verwisselende hoeke

10







Graad 11 Junie eksamen - Vraestel 2 (Meetkunde en Trig.)

100 Punte (2 ure)

Vraag 1[12]

1.1 In die diagram is A, B en C die hoek punte van AABC. Die vergelyking van AC is
2x — 3y +4 = 0 endie vergelykingvan ABisy = —x + 8.

1.1.1 Bereken die koordinate van A. (4)
1.1.2 As D(7;1) die middelpunt van AB is, bepaal die koordinate van B,
Indien A(4;4) is. (4)

1.1.3 Bepaal die vergelyking van BCas BC 1 AC (4)



Vraag 2 [19]

2.1 Die diagram toon die punte P(0;2) en Q(4;0). Punt A is die middelpunt van
lyn PQ. Die lyn AB is loodreg op £ en sny die x-as by G en die y-as by B.

2.1.1 Bewys dat die gradiént van £ gelyk is aan —% (1)
2.1.2 Bepaal die koordinate van A. (2)
2.1.3 Bepaal die vergelyking van AB. (3)
2.1.4 Bereken die lengte van BQ. (2)

2.1.5 Toon aan dat ABPQ gelykbenig is. (2)



2.2 Diereguit lyn AB het die vergelyking 5y — 3x — 5 = 0. ’'n Ander reguitlyn
CD word geteken om AB by P(5;4) te sny, sodat die skerphoek tussen AB en
CD gelyk is aan 45°.

2.2.1 Bepaal die waarde van a en 6. (4)
2.2.2 Bepaal die gradiént van die lyn CD (2)

2.2.3 Bepaal gevolglik, of andersins, die vergelyking van die lyn CD. (3)



Vraag 3 [29]

Beantwoord die volgende vrae sonder die gebruik van 'n sakrekenaar.

3.1 As4tanf = 3en 180° <8< 360°, bepaal met behulp van’n diagram
sin@ + cos6 (6)

3.2 Assin40° = k, druk elkeen van die volgende uit in terme van k:

3.2.1 cos50° (1)

3.2.2 sin220° (2)

3.2.3 tan40° (2)
cos(180°-A)tan(4) 1

3.3 Toon aan dat: sin(A—180°).sin(90°—~4) _ cos(A)

3.4 Bereken sonder die hulp van 'n sakrekenaar die waarde van
sin(330°).cos(140°)
tan(135°).sin(130°)

3.5 Voltooi die volgende vir 0° < A <90° en 0° < B <90°

3.5.1 AssinA=1,danisA=................ (1)
3.5.2 AstanB = —,danisB=............... (1)

3.5.3 Los vervolgens op virx eny (x eny is skerphoeke) as:

sin(lx+y)=1 en tan(x —y) = % (5)



Vraag 4 [9]

Bewys die volgende identiteite:
4.1 tan®8 — sin’6O = tan?6.sin’0

sin*0+ sin%6.cos?6
4.2 =1-—cosf
1+ cos@

Vraag 5 [18]

5.1.1 Bepaal die algemene oplossing vir 8: tan26 = 3,1
5.1.2 Skryf nou die waardes van 6 neer waar 6 € [-90° ; 90°]
5.2 Bepaal die algemene oplossing vir Ain: sin(24 + 10°) = sinA

5.3 Bepaal die algemene oplossing vir Ain: 1 + sindA = cos?A



Vraag 6 [13]

6.1

6.2

6.3

6.3.1

6.3.2

6.3.3

6.3.4

6.4

Skets die grafieke van f(x) = 2sin(x) en g(x) = sin(2x) vir
x € [0°; 180°] op dieselfde assestelsel. Dui alle belangrike inligting
op die skets aan.

Skryf die periode van g neer.

Vir watter waarde(s) van x, in die interval 0° < x < 180° sal:

fx)=gx)
flx) —gx) =2
sin2x ..
— ongedefinieer wees.
2sinx
sin2x
2sinx

Die grafiek f word met 30° na links en 2 eenhede afgeskuif om ’'n
nuwe grafiek h te vorm. Skryf die vergelyking van h in die
eenvoudigste vorm neer.

(4)
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